Tekintsiik a kovetkezo feladatot:

Adott az 1x1 négyzet, a 2x2 négyzet, igy tovabb, utoljara az n x n nagysagu négyzet.

Melyik a legkisebb KxK -as négyzet, amelybe az el6bbiek beférnek (a nagy négyzet oldalaival
parhuzamosan, és atfedés nélkiil)?

Megoldas:

A feladat kicsi n szamokra kénnyen megoldhatd, itt lathatunk példaul egy megoldast n=17 esetén.
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N=17 esetén a helyzet konny(i, mivel a kicsi négyzetek 6sszteriilete 785, ennek gyoke nagyjabol 42.24,
ezt folfelé kerekitve kapjuk 43-at, konnyen lathat6, hogy ekkora befoglal6 négyzet biztosan kell.
Mivel sikeriilt pont ekkoraba bepakolni (valahogyan, akar szerencsével) a kicsi négyzeteket,
,ugyesek voltunk”, megnyugodhatunk, ez egy optimalis pakolas. Ekkor 43*43-1785=64 cella {iresen
is maradt. (Az &bra forrasa, Internet, Erich Friedman oldala.)

Mar Watson (Watson, 1918) rajott arra, hogy n=24 az egyetlen n (a trivialis n=1 kivételével), amikor
1-t6] n-ig a négyzetszamok Osszege maga is négyzetszam. Ha 1-t6l n=24-ig a négyzetszamokat
osszeadjuk, az pontosan 70*70. Adodik tehat a kérdés (Gardner, 1966, 1975) hogy vajon beférnek-e
ezek a kicsi négyzetek egy 70*70-es nagy négyzetbe, forgatas és atfedés nélkiil.

A valasz: nem. Korf (Korf, 2003, 2004) erre adott egy szamitogéppel segitett bizonyitast, de tisztan
kombinatorikai (szamit6gép segitségét nem igénybe vev0) bizonyitas korabban nem sziiletett.

A kutatocsoport tagjainak (mas kutatokkal kézosen: Sgall 2024) sikerilt az elsd, tisztan
kombinatorikai bizonyitassal el6rukkolni. Alljon itt még egy abra egy 71*71-es négyzetbe torténd
pakolasrél (amit nem bonyolult megkapni).
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Arrdl értelemszerlien nem tudunk abrat mutatni, amikor nem férnek be a négyzetek egy 70*70-es
nagy négyzetbe. De ezt barki otthon kiprébélhatja, amit garantdlunk, hogy nem fog sikeriilni. Ez
azonban ne vegye el a kedviinket: amit nem lehet, azt nem lehet. Végre viszont kaptunk egy valaszt
a cikkben arrol, hogy miért nem lehet.
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